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2.Aufgabe: In diskreter Zeit t = t, = kAt ist die Brownsche Bewegung gegeben durch
k
VALY im1 ®j
mit standard-normalverteilten ¢;’s, so dass das dz; gegeben ist durch
d.flftk = Ty, — Xy, =V At ¢k

Die SDE ist dann aquivalent zu der folgenden stochastischen Rekursion:

Voo = Vg, + 60—y )AL + Br] VAL,
Die Abhéangigkeit der v’s von den ¢’s sieht also so aus:

W, = Vtk(¢1a"'a¢k—l7¢k)
Vioy = Vo (91,000 Or1)

Damit bekommen wir

E[ﬁ’/tlfl@%] = BVALE vy (d1,-  dr—1) O

mit
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Das ist eine allgemeine Sache bei stochastischen DGLs, der Erwartungswert vom diffusiven
Teil verschwindet. Wenn wir also den Erwartungswert von der SDE nehmen, bekommen wir

Eldv] = k(v —E[n])dt + BE[v] dz,]

= k(v —E[y])dt + 0 (1)



Nun ist, wieder in diskreter Zeit t = t;, = kA€,

E[d’/tk] = E[Vtk - ytk—l} = E[Vtk] -
Also folgt aus (1)
E[thk] - E[Vtk] E[Vtk 1] - H(l7
E[Vtk] E[l/tk 1] —
= N = /<a(1/

und im Limes At — 0

d _

%E[Vt] = K(V—E[Vt])
oder

d _

EE[%] + kE[n] = kv

und diese DGL wird gelost von



